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10. Sinif - Matematik - 6. Hafta

Sinus ve Kosinls

Teoremleri

Ucgende yiikseklik ve dik licgende trigonometrik oranlardan yararlanarak siniis teoremini
dogrular ve uygular. - Pisagor teoremi ve trigonometrik 6zdeslikleri kullanarak kosintis
teoremini ispatlar. - Kenar ve aci elemanlari verilen tiggenlerde uygun teoremi secerek

uzunluk, aci ve alan problemlerini ¢ozer.

* Siniis Teoremi: Bir ABC iigeninde cevrel cember yarigapl « Kosiniis Teoremi: a2 = b2 + c2 - 2-b-c-cos A bagintisi ile iki

R olmak lizere —2

c =

gecerlidir.

o ESLESTIRME

Ucgenlerde trigonometrik teorem ve 6zdeslikleri
matematiksel ifadeleriyle eslestiriniz.

sin A B sin B 7 sin C

2R esitligi kenar ve aradaki agidan t¢lincii kenar bulunur.

e Butunler iki aginin (a + B = 180°) sinusleri birbirine esit
(sin(180°-a) = sin a), kosinusleri zit isaretlidir (cos(180°-a)
=-cos a).

o GCOKTAN SECMELI
Bir ABC uicgeninde b =5 cm, c =8 cm ve m(A) = 60°
olduguna gore a kenari ka¢ cm'dir? (cos 60° = %)

SINUS VE KOSINUS TEOREMLERI OZETI

Siniis Teoremi

Kosiniis Teoremi

KOSINUS TEOREMI iLE KENAR HESABI

Pisagor Ozel Hali Biitiinler Acilar

a/sinA = b/sinB = 2R

D 1. Sinus Teoremi

D 2. Kosinus Teoremi

() 3. Bitiinler Acilarda
Sinus

(J 4. Biitainler Acilarda
Kosinus

e DO&RU MU, YANLIS MI?

a’=b?+c?-2bc:cosA A=90°->a’=b*+c?

Verilen Elemanlar (KAK) Bagintida Yerine Koyma

cos(180°-a) = -cos a b=5cm, c =8 cm, m(A) = 60° a?=52+82-2-5-8-(1/2)

cos 60°=1/2 a?=25+64-40=49->a=7cm
2_RK2, 2 _
a) a7=hm+ct- ®7 ®6 ©9 ® /39
2:b-c-cosA
b) cos(180° - a) = -cos a Q KISA CEVAP
a _ b C

<)

sinA ~ sinB ~ sinC
=2R
d) sin(180° - a) =sina

Sinus ve kosinus teoremleriyle ilgili ifadeleri
Dogru/Yanlis olarak belirleyiniz.

HANGi DURUMDA HANGIi TEOREM SEGILiR?

iki Agi + Bir Kenar
ACK verilen tiggenler

Sinlis Teoremi uygulanir

iki Kenar + Aradaki Ag
KAK verilen licgenler

Kosiniis Teoremi uygulanir

Ug Kenar Uzunlugu
KKK verilen tiggenler

Kosinds ile agi bulunur

Uc kenar uzunlugu bilinen bir {icgenin ic

acilari kosinus teoremi yardimiyla

bulunabilir.

Genis acih bir Gicgende genis acinin
kosinlis degeri pozitif (+) isaretlidir.

Sinlis teoremindeki

a
sin A

orani ¢evrel

00

00

00

c¢emberin capina (2R) esittir.

S S .1
cos 120° degeri cos 60° degerine yani +—
. gerneyani*z 0O

'ye esittir.
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Kosinus teoremi bagintisi (a2 = b2 + c? - 2bc-cos A),
A acisi 90° oldugunda neden Pisagor teoremine
doénusur?

KOSiNUS TEOREMINDEN PiSAGOR'A GECiS

Genel Kosiniis Bagintisi A =90° (Dik Uggen) Durumu

a?=b?+c?-2-b-cccos A cos 90° = 0 oldugundan carpim sifirlanir

Dar agida cos A > 0, geniste cosA<0 Dogrudan a? = b? + c? elde edilir

e GCOKTAN SEGMELI

Bir ABC uicgeninde m(A) =30°, m(B) =45°ve a=6

cm ise b kenari ka¢ cm'dir? (sin 30° = 1 sinase =

2 ’
\/_2)
2
SINUS TEOREMI UYGULAMASI

Verilenler (iki Agi ve Bir Kenar) Oran Esitligi (a / sin A=b / sin B)

m(A) = 30° (sin 30° = 1/2) 6/(1/2)=b/(V2/2)

m(B) = 45° (sin 45° =v2/2),a =6 cm 12=2b/v2->b=6v2cm

® 6 ® 642 © 32 ® 12
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e TABLOYU TAMAMLA

Elemanlari verilen ABC licgenlerinde kullanilacak
teoremi ve aranan uzunlugu bularak tabloyu
tamamlayiniz.

Verilen Elemanlar Uygun Teorem Hesaplanan Deger

b=3,c=4, mA)=

Pisagor / Kosinus
90° 9

a=6, m(A) =30°,

m(B) = 45° b=6:/2 cm

b=4,c=6, mA)=

60° Kosinlis Teoremi

Cevrel yaricap R

a=8,m(A) =30 g em

o BOSLUK DOLDURMA

Cumlelerdeki bosluklari uygun matematik
kavramlariyla tamamlayiniz.

kosinus sinls cevrel icteget
1. iki kenar uzunlugu ve aralarindaki aci biliniyorsa

Ucguinci kenar teoremi ile bulunur.

2. Ucgenin lic késesinden gecen cembere
¢ember adi verilir.

3. Birbirini 180°'ye tamamlayan butunler iki aginin
degerleri birbirine esittir.

o COKTAN SEGMELI

ABC Gicgenindea=10cm ve sin A= % olduguna
gore cevrel cemberin yarigcapi (R) ka¢ cm'dir?

® 4 6
o SIFRELi KELIME

Ipuglarindan yararlanarak kavramlari yaziniz ve
dogrulugu ispatlanabilen matematiksel 6nerme
anlamina gelen sifreyi bulunuz.

000000000000
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Ucgenlerde aci ve kenar
bagintilarini inceleyen
matematik dal

Ucggenin késelerinden gecen ¢cemberin adi

(cernee ¢ember) DDDDDD
2_p2, 2 . -
" 0000000
:Lr:‘i;::::‘:rr::;?e R harfi ile gosterilen 0000000
pargaanmdanersin o 00000
Sinls teoremini dogrulamak icin kdéseden DDDDD

tabana indirilen yukseklik

Turuncu kutulardaki harfler yukaridan asagiya:
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@ SIRALAMA

Bir ABC licgeninde A kdsesinden indirilen h
yuiksekligi yardimiyla Sinlis Teoremini dogrulama
adimlarini siralayiniz.

SINUS TEOREMININ ISPAT BASAMAKLARI

1. Dikme indirme 2. Sol Dik Uggen 3. Sag Dik Ucgen 4. Esitleme

Adan [BCT'ye hgizilir sinB=h/c->h=csinBsinC=h/b->h=bsinC b/sinB=c/sinC

h

Olusan ABH dik licgeninde sin B = < oranindan

h = c - sin B esitligini yazma

0 ABC lUcgeninde A kdsesinden [BC] kenarina dik
[AH] = h ylksekligini indirme
iki h ifadesini birbirine esitleyip (c - sin B=b - sin

b _ < <
C)m SncC bagintisini elde etme

Olusan ACH dik tu¢geninde sin C = % oranindan

h =b - sin C esitligini yazma

G ESLESTIiRME

Ozel agilarin ve biitiinler agilarin trigonometrik
degerlerini karsiliklariyla eslestiriniz.

BUTUNLER VE OZEL ACI DEGERLERI

sin 30° = sin 150° €cos60°=1/2 sin 45° = sin 135° sin 60° = sin 120°

Degeri: 1/2 €0s 120°=-1/2 Degeri: v2 /2 Degeri: V3 /2

(J1.sin30°ve sin 150° 5 %
D 2. cos 60° b) %
(J 3. cos 120° 91

D 4. sin 60° ve sin 120°

@ AGIK UGCLU - DUSUN
Kenar uzunluklarra=7cm,b=3cmvec=5cm

olan bir ABC uicgeninde A acisinin 6lgusi kag
derecedir?

UC KENARI BiLINEN UCGENDE AGI BULMA

Kenarlar:a=7,b=3,c=5 Aci Hesabi

a’=b*+c*-2-b-ccos A 49 =34 -30-cos A ->30-cos A=-15

49=9+25-2-3-5-cosA cos A=-1/2->m(A) = 120°
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